Valoszintiségszamitas és statisztika
Hazi feladatok

1. gyakorlat

n

n
HF1. Mutassuk meg, hogy amennyiben Ay, ..., A,, tetsz8leges események, akkor P( () A;) > > P(4;) —n+ 1.

i=1 i=1
Megoldads: Kihasznaljuk, hogy P(|J 4;) < > P(A;).
i=1 i=1
P(D1 A)=1- ('!12 i) > ;P(Zi) =1- 21(1 — P(4;)) = Z%P(Ai) —n+ 1.

HF2. Mennyi annak a val6szinfisége, hogy a kenohiizas soran (80-bol 20 kihizasa) legaldbb kétszer tobb a paros, mint a
paratlan?
& () 0ot)
Megoldds: P(14 paros vagy 15 pdros vagy ... vagy 20 paros)= > %
k=14 20

2. gyakorlat
HF1. Mennyi annak a valdszindsége, hogy 3 kockéaval kétszer dobva, mindkét esetben ugyanazt az eredményt kapjuk, ha

a) a kockdk megkiilonboztethetdek;

b) a kockak nem kiilonboztethetéek meg?
Megoldds:

a) Legyen
B ji: az els6 dobds eredménye ijk (i,j,k=1,...6);
A: a masodik dobas eredménye megegyezik az elséével.
P(szk)zﬁ% = 216’ P(A|Bljk:)— 216 °
Alkalmazzuk a teljes valoszinliség tételét:
6 6
P(A)= Y P(ABy)P(Byt) = Y 3i5 - oi5 = aio-
i,4,k=1 i,5,k=1
b) Legyen
By: az els6 dobas eredménye: mindharom kiilonb6z6 (pl. 123);
By: az els6 dobds eredménye: kettd kiilonbozé (pl. 112);
Bj: az els6 dobas eredménye: mindharom ugyanaz (pl. 111);

7 2z

A: a masodik dobds eredménye megegyezik az elsGével.
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PB=ULY — 120 ppy)=llP2 — o pipy=l)

P(A‘Bl)—Qlﬁ P(A|BZ)—216 P(A|B3)—
Alkalmazzuk a teljes valdszinliség tételét:

_ 6120 1 6 _ 996
P() ZP(A’B ( ) 216'216"‘216 216+T 216 — 2162 -

6
216

‘H
ol |

3. gyakorlat

HF1. b) Egy didk a vizsgan p valdszintiséggel tudja a helyes vdlaszt. Amennyiben nem tudja, akkor tippel (1/3 az esélye,
hogy eltaldlja). Ha helyesen védlaszolt, mennyi a valdszinlisége, hogy tudta is a helyes vdlaszt?

Megoldds: Legyen A: helyesen vélaszolt; Bi: tudta a valaszt; By: nem tudta a valaszt.
P(B1)=p P(A[By)=1
P(B2)=1—p P(A|By)=y
Alkalmazzuk a Bayes-tételt:

_ P(AIB P(B1) L
P(B1lA) = prammp(B0+ PAIBIPES) = TprL.




HF2. b) Aladér és Béla pingpongoznak. Minden labdamenetet, egymadstol fiiggetleniil, 1/3 valészintiséggel Aladar, 2/3
valdszintiséggel Béla nyer meg. A jelenlegi dllas 20:19 Béla javara. Mennyi annak a valészintisége, hogy a meccset
mégis Aladar nyeri meg? (Az nyer, akinek sikeriil legalabb két pontos elény mellett legalabb 21 pontot szerezni.)

Megoldds: Az dbra mutatja a jaték lehetséges kimeneteleit, Aladar:Béla sorrendben. A piros kimenetek azt mutatjk,
amikor Aladdr nyert, a zold azt, amikor
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Az egyes labdamenetek egymastdl fiiggetlenek, igy
. 2 i k
Pdirnyen=h - b +5 4 b+ 3 (D7 b+ = 4 5 ()=
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4. gyakorlat

F7. Iszakos Ivan a nap 2/3 részét kocsmaban tolti. Mivel a faluban 5 kocsma van, és nem vélogatés, azonos eséllyel
tartézkodik barmelyikben. Egyszer elindulunk, hogy megkeressiik. Négy kocsmat mar végigjartunk, de nem talaltuk.
Mi a valészintisége annak, hogy az 6todikben ott lesz?

Megoldds: Legyen A: egy adott idépillanatban kocsméban van; B;: az i. kocsmdban van (i=1,...,5).
Igy P(A)=2 és P(B;lA)=1.
EbbSl P(B;)=P(BilA)P(A)=13 = &.
PP B~~~ B\ _ P(BsNBiNBaNB3sNBy)
A keresett valoszintiség: P(Bs|(B1 N By N By N By)) = PN Ba BB
P(Bs) P(Bs) _ _x
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= BB0B,ub,0B;) — T-(P(BTP(B2)+ P(Ba) T P(BY)) — 142
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