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Feladatok

1.) Két doboz koziil az els6ben k piros és [ z6ld goly6 van, a méasodikban & zo6ld és [
piros. Visszatevéssel hizunk az aldbbi szabdly szerint: ha a kihuzott golyé piros, akkor
a kovetkez8 huzasnal az elsé dobozbdl; ha z6ld, akkor a masodik dobozbdl hiizunk.
El6szor az elsé dobozbdl hiizunk. Mennyi a valdszintisége, hogy az n. hizasal piros
golyét hiizunk? Mihez tart ez a val6szintiség, ha n — co?

2.) A négy hazudés. Ismeretes, hogy A, B, C és D személyek egymastdl fiiggetleniil,
harom eset koziill csak egy esetben mondanak igazat. Ha A kijelenti, hogy B tagadja,
hogy C meger6siti, hogy D hazudott, akkor mi a valdszintisége, hogy D valdjdban igazat
mondott? Tegyiik fel, hogy C tudja, hogy D igazat mondott-e; B tisztdban van azzal, C
igazat mondott-e; A tudja, hogy B igazat mondott-e.

3.) Legyen Q = {wi,ws,ws,ws} eseménytér, A = {0, Q, {w1}, {wa,w3,wa}}. Az
aldbbi fiiggvények valdszintiségi véltozok (€2, A)-n?

a) X({w:})) =i+10 (i=1,2,3,4);

b) X({wi}) =m X({wa}) = X({ws}) = X({ws}) =&

e) X({wih) = li—2 (i=1,2,3,4);

Amennyiben valamelyik nem valdszinfiségi valtozd, hatdrozd meg azt a legszlikebb F

o-algebrdt, hogy (2, F)-en mdr valdszintiségi véltozo legyen!

4.) Legyenek A, B, C, D, egy szabdlyos tetraéder csticsai. Egy légy az A csticsbdl
indulva sétdl a tetraéder élein, mégpedig minden csticsbol véletlenszertien véalasztva a
lehetséges harom irdny koziil. Jelolje X azt a valdsziniiségi valtoz6t, hogy A-bdl in-
dulva, hanyadikra ériink vissza elészor A-ba. Irjuk fel X eloszldsat! Mutassuk meg,
hogy ez valéban valdsziniiségi eloszlas!
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5.) Adjuk meg annak a val6szintiségi valtozénak az eloszldsat, ami egy hatgyermekes

csalddban a fitk szdmat adja meg. Tegyiik fel, hogy mindig %—% a fidk, ill. a lanyok

sziiletési valosziniisége, és az egyes sziiletések fiiggetlenek egymastol.

6.) Hatdrozd meg X eloszldsat, ha X: hagyomdnyos lottéhizédsnal (90/5) a
a.) talalatok szama;

b.) 3-mal oszthatok szama;

c.) legnagyobb kihizott szam;

d.) k-adik legnagyobb kihizott szam (k = 1,...,5).

Mutassuk meg, hogy ezek valéban valdszintségi eloszlasok!

7.) Véletlen bolyongas. Egy tétova hangya a szdmegyenesen bolyong. 0-bdl indul és
minden 1épésnél egyforma valdszintiséggel vagy jobbra, vagy balra 1ép. Legyen X: 2n
Iépés utan a hangya melyik pontban lesz. Hatdrozd meg X eloszlasat!

8.) Egy sportlovd p valdszintiséggel taldl el egy 1éggombot.
a.) Azelss;
b.) az 6todik taldlatig 16.

Mi 16vései szamanak eloszlasa?

9.) Haromszor olyan valészind, hogy egy adott keresztez6désben egy évben két baleset
torténik, mint az, hogy 6t. Mi a val6észintisége, hogy egy évben legfeljebb egy baleset
lesz?

10.) Addig dobunk két kockaval, amig kétszer el6 nem fordul az, hogy a két kockéan 1€vd
szamjegyek Osszege 10.

a.) Mennyi a valdszintisége, hogy 0sszesen nyolcszor dobunk?

b.) Mennyi annak a valdészinlisége, hogy pontosan nyolcszor dobunk 10-nél kisebb
Osszeget, mieldtt a keresett esemény bekovetkezik?



