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Feladatok
.

1.) Mely c valós paraméter esetén lesznek kétdimenziós sűrűségfüggvények az aláb-
biak? Adjuk meg az együttes eloszlásfüggvényt, valamint a peremsűrűségfüggvényeket!
P
(
X > 1

2 , Y < 1
)
=? Független X és Y ? R(X,Y ) =?

a.) f(x, y) =
{
cxy ha (x, y)∈(0, 1)2
0 különben

b.) f(x, y) =
{
c(x+ y) ha (x, y)∈(0, 2)2
0 különben

c.) f(x, y) = ce−
x2+4y2

2 ,
(x; y)∈R2

d.) f(x, y) =
{

x
2 e
−y 1 < x < c és 0 < y

0 különben

2.) Legyenek

a.) X ∼ Bin(n, p) és Y ∼ Bin(m, p) függetlenek;

b.) X ∼ Poi(λ) és Y ∼ Poi(µ) függetlenek;

c.) X ∼ Geo(p) és Y ∼ Geo(p) függetlenek.

Milyen eloszlású X az X + Y = l feltétel mellett? Határozd meg az E(X|X + Y = l)
feltételes várható értéket!

3.) Legyen (X,Y ) valószínűségi vektorváltozó egyenletes eloszlású az {(x, y) ∈ R2 :
x2 + y2 ≤ 1} egységkörlapon. Számítsuk ki az fX|Y (x|y) feltételes sűrűségfüggvényt
és az E(X2|Y ) feltételes várható értéket!

4.) Legyen X ∼ E
(
1
2 ; 1

)
és Y |X = x ∼ E (0;x), ha 1

2 < x < 1.

a.) Határozd meg az együttes eloszlást!

b.) Ez alapján oldd meg a 2/4. feladatot!

c.) Határozd meg az fX|Y (x|y) feltételes sűrűségfüggvényt, majd az E(X|Y = y)
feltételes várható értéket!
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