Sztochasztikus analizis
6. gyakorlat
2017. 10. 19.

Informaciok

Kovetkezd 6ran (2017.10.26) ZH. Egy lapnyi sajt kézzel irott puska haszndlhato.

Feladatok

1. (5/1.) Legyen F = 1yy,~¢. Igazoljuk, hogy F nem tartozik D'?-hoz.
2. Legyen F' € D2, Mutassuk meg, hogy 1(r_oy DF = 0. Ennek segitségével igazoljuk, hogy F, G € D'
esetén lyp_y DF = 1{p_cy DG, vagyis a derivilt lokdlisan szdmolhato.

Utmutatds: Legyen ¢ : R — Ra [—9, d] intervallum indikdtordnak integralfiiggvénye, ahol § olyan pozitiv
val6s szam, amelyre P(|F| = ¢) = 0. Szamitsuk ki D¢(F)-et a lancszabdly alapjan, és d-val tartsunk
nulldhoz.

3. Igaz-e, hogy I' € D2, és ha igen, akkor mi a Malliavin derivéltja, amikor F' az alabbi alaku:
a) F= [ [?cos(t; + to)dW,, dWy;
b) F = 3W(s0)W?3(ty) + log(1 + W?(sp)), ahol sg, to € [0, T rogzitett.

4. (HF3/1.) Legyen Y ~ N(0,0?) normalis eloszlasd valészintiségi véltozé. Szamitsuk ki F(H,,(Y"))-t, ahol
H,, = (0*)"1 az n. Hermite-polinom.

5. (HF2/1.) Legyen g folytonosan differenciélhat6 fiiggvény, Z pedig standard normélis eloszlast valoszintiségi

valtoz6. Bizonyitsuk be, hogy
D*(g(Z)) < E(g'(2)"),

ha a bal oldal véges. Mikor teljesiil egyenl&ség?

6. (5/7.) Legyen G = Iy (1jp1 ® Lppy), ¢ : [0,1] = R, ¢(t) = t. Szdmitsuk ki 6(G ® ¢) értékét.

Személyes adatok:
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Honlap: http://bondici.web.elte.hu/



Sztochasztikus analizis
6. gyakorlat
2017. 10. 19.

Informaciok

Kovetkezd 6ran (2017.10.26) ZH. Egy lapnyi sajt kézzel irott puska haszndlhato.

Feladatok

1. (5/1.) Legyen F = 1yy,~¢. Igazoljuk, hogy F nem tartozik D'?-hoz.
2. Legyen F' € D2, Mutassuk meg, hogy 1(r_oy DF = 0. Ennek segitségével igazoljuk, hogy F, G € D'
esetén lyp_y DF = 1{p_cy DG, vagyis a derivilt lokdlisan szdmolhato.

Utmutatds: Legyen ¢ : R — Ra [—9, d] intervallum indikdtordnak integralfiiggvénye, ahol § olyan pozitiv
val6s szam, amelyre P(|F| = ¢) = 0. Szamitsuk ki D¢(F)-et a lancszabdly alapjan, és d-val tartsunk
nulldhoz.

3. Igaz-e, hogy I' € D2, és ha igen, akkor mi a Malliavin derivéltja, amikor F' az alabbi alaku:
a) F= [ [?cos(t; + to)dW,, dWy;
b) F = 3W(s0)W?3(ty) + log(1 + W?(sp)), ahol sg, to € [0, T rogzitett.

4. (HF3/1.) Legyen Y ~ N(0,0?) normalis eloszlasd valészintiségi véltozé. Szamitsuk ki F(H,,(Y"))-t, ahol
H,, = (0*)"1 az n. Hermite-polinom.

5. (HF2/1.) Legyen g folytonosan differenciélhat6 fiiggvény, Z pedig standard normélis eloszlast valoszintiségi

valtoz6. Bizonyitsuk be, hogy
D*(g(Z)) < E(g'(2)"),

ha a bal oldal véges. Mikor teljesiil egyenl&ség?

6. (5/7.) Legyen G = Iy (1jp1 ® Lppy), ¢ : [0,1] = R, ¢(t) = t. Szdmitsuk ki 6(G ® ¢) értékét.

Személyes adatok:
Név: Bondici Laszl6
E-mail: bondici @caesar.elte.hu

Honlap: http://bondici.web.elte.hu/



