Sztochasztikus analizis
4. gyakorlat
2017. 10. 05.

Feladatok

1. (3/1.) Legyenek X, Y standard normalis eloszlasu valdsziniiségi valtozok. Mutassuk meg, hogy amenny-
iben egyiittesen normadlisak, akkor

0 han #m

E(H,(X)H,(Y)) = {n!(COV(X Y))" han=m.

A kovetkez6 példa segitségével igazoljuk, hogy az egyiittes normalitds nem hagyhato el: legyen Y = ZX
ahol X ~ N(0,1) és Z fiiggetlen X-t6l, P(Z = +1) = 1 eloszlassal. Szamitsuk ki EH,(X)H(Y)-t.

Utmutatds. [rjuk fel az Y-t a kovetkezd alakban: Y = pX + /1 — p2Y”, ahol X,Y” fiiggetlen standard
normdlisok és p = cov(X, Y'). Ezek utan kondicionéljunk /1 — p?Y’-re és hasznaljuk, hogy H,, = (0*)"1,
aHn = TLanl.

2. Legyen F' = sh(W(1)). Szamoljuk ki az F Wiener-It6 kdosz felbontdsat.
3. Legyen F' = 1y,~¢. Szamoljuk ki az ' Wiener-Itd kdosz felbontésat.
4. Szamoljuk ki az F' = fOT g(s)Wds Wiener-Itd kdosz felbontdsat, ahol g € L*([0, T1).

5. Legyen f(z,y) = Lpn(@)lpey(y), 9(x,y) = Loz (z)lis(y). Szdmoljuk ki az I>(f)Iz(g) varhato
értékét.

6. (HF2) Legyen g folytonosan differencidlhat6 fiiggvény, Z pedig standard normdlis eloszldsu valdsziniiségi

valtoz6. Bizonyitsuk be, hogy
D*(g(Z)) < E(g'(2)"),

ha a bal oldal véges. Mikor teljesiil egyenl&ség?

Hazi feladat

1. Szamoljuk ki a kovetkezd valtozok Wiener-1t6 kdosz felbontésat:
a) F'=1W,, aholt € [0, T| rogzitett;
b) F = [, g(s)dW,, ahol g € L*([0,T));
¢) F'=W2, aholt € [0, T| rogzitett;
d) F=exp (fOT g(s)dW5>, ahol g € L*([0, T)).
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