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Feladatok

1. Legyen H,, az n-edik Hermite-polinom, azaz H,, = (0*)"1. Legyen tovdbba

hn(\ z) = H,y (\%) (ﬁ)"

Igazoljuk a kovetkezdket:

a) h, kétvéltozo6s polinomja A-nak és x-nek;

b)
exp(tz — t?\/2) = Z ﬁhn()\, x);
n=0""

¢) hp(t, W;) martingél, ahol W; Wiener-folyamat.

2. Legyen Z standard normalis eloszlasu valészinliségi valtozé. Szamitsuk ki a cos(Z) és sin(Z) valészinlségi valtozok
Wiener-1t6 kdosz felbontdsit.

3. Szamitsuk ki a derivalt folyamatot a kovetkezd sima valdszintiségi valtozok esetén:

(a) F=W(A);
(b) F'=W(A)W(B),
(c) FF = W%;

(d) F=W3W,t<T.

4. Legyen W; Wiener-folyamat. Mutassuk meg, hogy 1 valdszintiséggel nincs olyan intervallum, ahol a trajektdridk
novekednek.

5. Legyen (A, ,P) valésziniiségi mezd, és legyen adott ezen egy W; Wiener-folyamat. Tekintsiik a kdvetkezd szto-
chasztikus differencidlegyenlette]l megadott részvényérfolyam-dinamikat:

dSt = St(udt + O'th),

ahol .Sy adott, i és o valds konstansok, o > 0.

Legyen tovabba a bankbetét dinamikéja konstans r > 0 mellett a kovetkezd:
dBt = ’I"Btdt, BO =1.

a) Oldjuk meg a differencidlegyenleteket, vagyis fejezziik ki expliciten S; és B; értékeit.
b) Szdmoljuk ki az %i folyamat dinamikéjat.

¢) Irjuk fel annak a Q mértéknek a P-re vonatkozé Radon-Nikodym derivaltjat, mely alatt az %it diszkontalt érték-
folyamat martingal.
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Hazi feladat

1. Legyen g folytonosan differencialhat6 fiiggvény, Z pedig standard normadlis eloszlast valészinliségi véltozé. Bizonyit-
suk be, hogy
D*(g(Z)) < E(¢'(2)%),

ha a bal oldal véges. Mikor teljesiil egyenl6ség?



