Sztochasztikus analizis
10. gyakorlat
2017. 11. 23.

Feladatok
1. (9/4) Legyen F' € D' olyan, hogy 1/|F| € L*()). Mutassuk meg, hogy ekkor P(F > 0) vagy 0, vagy 1.
Utmutatas. ElSszor ellendrizziik, hogy E(sign(F)du) = 0, ha u korlatos és Szkorohod-integralhato.

2. (9/5) A standard normalis stirtiségfiiggvényt felhasznélva ellendrizziik le a stiriségfiiggvényre adott formula
helyességét egy standard normdlis eloszlasu valdsziniiségi valtozora.

3. (9/6) Legyen W, Wiener folyamat. Legyen W, = W, — fot f(s)ds. A feladat célja az eladdson elhangzott
Qw =~ Qi = f € L? implikéci6 bizonyitdsa.

a) Legyen t; = 0,1, = L tp1 = 2% t, = 1. Legyen tovibbd X = (W, ,W,,,...,W;,) és X =
(Wi, W, ..., W,). Irjuk fel a vektorvéltozok siirtiségfiiggvényeit.

b) Szadmoljuk ki a hdnyadosukat.

¢) Bontsuk fel a kovarianciamatrix inverzét LT L alakban.

d) Igazoljuk, hogy

(E fti”l f(s)ds>2

liv1 — t;

< Q.

fE]L2<:>limZ

e) A sirlségfiiggvények hanyadosdbdl (a mértékek ekvivalencidjanak segitségével) kovetkeztessiink a
kitevében 1év6 mennyiségek korlatossdgara.

f) Végiil vonjuk le az f € IL? kovetkeztetést.

4. (Blumenthal 0-1 t6rvény) Legyen W; Wiener-folyamat, és az F? = o{W,,u < t} a természetes filtrcio.
Legyen tovabbd F; = Ny FO a természetes filtracié jobbrol folytonos burka. Ekkor J trividlis, vagyis
A e Fyesetén P(A) = 0 vagy P(A) = 1.

5. Legyen Z egy val6szintiségi valtoz6, melyre P(Z = 1) = P(Z = —1) = 1. Ennek segitségével tekintsiik
az X; = tZ folyamatot. Hatdrozzuk meg az F és JF, o-algebrédkat.

6. Legyen W, egy Wiener-folyamat. A Blumenthal 0-1 torvény segitségével igazoljuk, hogy

PVe>030<t<e:W,>0)=1.
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